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(1) Determine

∫
∂B(1,1)

(
z

z − 1

)n
dz para n ∈ N.

(2) Sea C ⊂ C la elipse parametrizara por z(t) = (a cos t) + i(b sin t), en donde a > 0 y b > 0.

(i) Calcule

∫
C

dz

z
.

(ii) En virtud de lo anterior, deduzca que

∫ 2π

0

dt

a2 cos2 t+ b2 sin2 t
=

2π

ab
.

(3) Demuestre el Teorema Fundamental del Álgebra.

Sea p ∈ Cn[z] para n ∈ N. Demuestre que existe al menos un z0 ∈ C tal que p(z0) = 0.

(4) Sea Ω ⊆ C un conjunto abierto y conexo. Sea f : Ω → C una función holomorfa tal que f ′(z0) 6= 0.

Pruebe que existe ε > 0 tal que

1

f ′(z0)
=

1

2πi

∫
∂B(z0,ε)

dz

f(z)− f(z0)
.

(5) Sea f : B(0, 1) → C una función holomorfa de modo que |f(z)| ≤ 1 para todo z ∈ B(0, 1). Pruebe que

|f ′(0)| ≤ 1.
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