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(1) Sea Ω ⊆ C un conjunto abierto y conexo. Sea C ⊂ Ω un contorno simple y cerrado. Considere f : Ω→ C
una función holomorfa.

(i) Pruebe que para todo z0 ∈ Ω− C y k ∈ {0, 1} se cumple

n(C, z0)f (k)(z0) =
1

2πi

∫
C

f(z)

(z − z0)k+1
dz.

(ii) Demuestre que para todo z0 ∈ Ω− C se tiene∫
C

f ′(z)

z − z0
dz =

∫
C

f(z)

(z − z0)2
dz.

(2) Calcule lo que sigue

(i)

∫ π

0

1

2 + cosx
dx.

(ii)

∫ 2π

0

cos4 x

1 + sin2(x)
dx.

(3) Sea R > 0 y (a, b) ∈ B(0, R)2. Considere f : B(0, R)→ C una función holomorfa. Evalúe

∫
∂B(0,R)

f(z)

(z − a)2(z − b)2
dz.

(4) (i) Para R > 0 y z0 ∈ C, considere una función holomorfa f : B(z0, R)→ C. Pruebe que existe M > 0,

dependiendo de R > 0, tal que para todo z0 ∈ B(0, R) es válida |f ′(z0)| ≤M/R.

(ii) Sea f : C→ C una función holomorfa acotada. Pruebe que f es constante.
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